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INSTRUCCIONES

e Laguia debe ser resuelta en el cuaderno y entregada el miércoles 8 de abril a mi correo.

e Los ejercicios deben estar copiados y resueltos en forma ordenada (correlativamente) con el
desarrollo correspondiente, destacando el resultado final.

e Sitienes dudas puedes consultar directamente a mi correo profeasusarte@gmail.com las dudas
deben ser enviadas entre las 09:00 y las 17:00 horas.

e Puedes descargar algunas ayudas en la pagina https://ayudas-en-matematica.webnode.es/ ahi
también encontraras las guias, las iré subiendo semanalmente.

OBJETIVOS DE APRENDIZAJE

e Conocer la definicidn de una desigualdad, anticipandose a las inecuaciones.

e Reconocer propiedades de las inecuaciones

DESIGUALDADES
Una desigualdad es una relacién entre dos cantidades que representan una comparacién en la que se
utilizan los siguientes simbolos.
Menor que 2> 4 < 10
Mayor que 2> -8 >-25
Menor o igual que 2> 0,25 < 0,68
Mayor o igual que > 50 = —60
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Una desigualdad es verdadera si la relacién establecida en ella se cumple. Para verificarla, se puede
calcular el valor de las expresiones a ambos lados de |la desigualdad.
Ejemplos:
1. La entrada para un partido de futbol supera los $12.000.

Si se define como x el precio de la entrada, se debe cumplir que x debe ser mayor que

$12.000, luego la desigualdad que representa lo anterior es x > 12.000.

2 2
2. La desigualdad (\/E - \/7)(\/3 + \/7) < (\/E) + (\/f) , ¢escorrecta?
Para saber si se cumple o no la desigualdad se calcula el valor de cada expresidon en ambos
lados del simbolo (<), es decir:

(V5 =v2)(V5 +v2) < (V5)” + (v2)*
V5) - (v2)" < (¥8) + (v2)°

5—-2< 542
3I< 7
Por lo tanto, la desigualdad anterior es correcta.
3. Compruebe si la desigualdad a? + b? < 2ab, se cumple V a,b € R.

PROPIEDADES DE LAS DESIGUALDADES
Las desigualdades entre nimeros reales cumplen diferentes propiedades, las que pueden aplicarse
para resolver problemas expresados mediante una o mas desigualdades.

Propiedades Ejemplo
1. Si a ambos lados de una desigualdad se suma o resta un mismo 5 <8
numero real, se obtiene otra desigualdad equivalente a la primera, 5—-3 < 8-3
gue mantiene su sentido 2 <5
a<bsaxtc <b+c ,abceR
2. Toda desigualdad es equivalente a la diferencia entre el miembro 8 =25
mayor y el menor, dicha diferencia es siempre mayor o igual que 8—=5)=0
cero. 3 =20
a<be (b—a) 20 ,a,bER
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3. Si se suman, respectivamente, los lados de dos o mas 5<8; 3 <6

desigualdades, se obtiene otra desigualdad que mantiene el 543 < 8+6
sentido el sentido de las desigualdades consideradas. 8 < 14
a<b, c<dsa+c <b+d ,ab,c,d ER

4. Si ambos lados de una desigualdad se multiplica o divide por un 7 <9 ,2>0
mismo numero real positivo, se obtiene otra desigualdad que 7-2<9-2
mantiene el sentido de la primera. 14 < 18

a<b,c>0sa'c<b-c V % < g

5. Si a ambos lados de una desigualdad se multiplica o divide por un 5 <8 ,-2<0
mismo numero real negativo, se obtiene otra desigualdad de 5-—=2<8--2
distinto sentido que en la primera. —-10 = -16

a b
a<b,c<0a-c>=2b'c V z > -

6. Si cada lado de una desigualdad de numeros reales positivos se 37
transforma en su correspondiente inverso multiplicativo, se 1 > 1
obtiene otra desigualdad de distinto sentido que el de la primera. 3 7

1 1
a<b e —>-;abeRt
a__ b

7. Si a ambos lados de una desigualdad de numeros reales no
negativos se le extrae su raiz cuadrada, se obtiene otra
desigualdad que mantiene el sentido de la primera.

a<bh @va<vb; ab € Rt U{0}
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INTERVALOS
En la recta numérica se muestra la representacion de todos los nimeros reales que cumplen la
condicion =2 <x < 1.

-2 1

Lo anterior se puede escribir utilizando un intervalo de nimeros reales, que se representa por
]—2,1]. Larelacidén entre la recta numérica y el intervalo es la siguiente.

Es abierto en -2, porque el — Es cerrado en 1, porque el

conjunto no incluye dicho numero. = | conjunto incluye dicho numero.
En la recta se representa con O ‘ En la recta se representa con @

La orientacioén de los corchetes representa si los extremos del intervalo forman parte del conjunto o
no.

Paratodo a,b € R, se tienen los siguientes tipos de intervalos.

TIPO DE . . )
INTERVALO POR COMPRENSION REPRESENTACION GRAFICA
INTERVALO

Abierto la,b[ {xeR/a<x<b} - e o "
o2 a b tee

Cerrado [a,b] {xeR/a<x<bh} - : l >
. a b hes

Semiabierto la, b] {xeR/a<x<b} - S l Lt
=eeh a b e




[a,b] {xeER/a<x<b} - ; :u -
=) a b ot
=
[a, +oo[ {xeR/x=>a} - * 7
- a o
J- =
la,+oo[ {xeR/x>a} -—O >
No acotado o e a +eo
infinito - J\
]—o, b[ {x eR/x < b} - O—m
{xeR/x < b} -
— b fies
Ejemplos:
Al representar los intervalos de manera grafica y por comprension, se tiene:
L A=1-5.3] 2. B=|;,+o|
2
Gréfico.

— Grafico.

-——(;—' L *ﬂb J | J::
-5 -4 -3 -2 - 0 ] P 3 - ] T T T i = t

-5 -4 -3 2 -1 011 2 3 tee

A={xeR/-5<x<3} ) 2
B={XER/X> E}

En sintesis.

Un intervalo es un subconjunto de los nimeros reales, el que puede estar comprendido entre otro
dos nimeros reales. Estos niUmeros se denominan extremos del intervalo, los cuales pueden estar
incluidos o no en el intervalo. Si se incluyen los extremos se utilizan los simbolos >, <, y si no se
incluyen se usan >, <.

Los intervalos se pueden representar graficamente en la recta numérica, ya sea por una semirecta o
una parte de esta.

Ejercicios.
Representa los siguientes intervalos de manera gréfica Representa los siguientes graficos como conjuntos
y por comprension. escritos por comprension e intervalos.
1. [-2,2 4, [J, +oo
[ ] [ [ 12. *_n—f_ﬂ_é 1 T T t 1 ‘_T_’
-2 -1 0 1 2
2 l_m% I 5. [5.48]
3. 03[ 6. Je -l 13, «——1+— r. i 14 —
-2 -1 0 1 2
Representa los siguientes conjuntos escritos por e
comprensién de manera grafica y como intervalos. 14, «———+—+—F———+—+ ‘—¢—>
e -2 -1 0 1 2
7. xER/x<0
8. XER/-1sx<0 15. «————— é | N SRR T S R
-2 -1 0 1 2 +o0
9. xeR/3<x
0. xeR/L<x<B 16. +———O——————
4 9 =5

N. xER/-05<x <345} o | —== —=




UNION E INTERSECCION DE INTERVALOS

Para la uniéon (U) de dos o mas intervalos se deben considerar todos los elementos de cada uno de
ellos, y para la interseccion (N), se deben considerar los elementos que tienen en comun estos
intervalos.

Ejemplo.

1.

Se definen los siguientes intervalos A = ]1,4[ y B = ]3, 6[. Determina la unién e
interseccion de los intervalos, y luego represéntalos como conjunto escrito por comprensién y
en la recta numérica.
e AUB=1]1,4[U]3,6[=]1,6]
La representacion por comprensidnes: {x e R /1 < x < 6}

Su representacion grafica es. - m

e ANB=1]1,4[n]3,6[=13,4]
La representacion por comprensiones {x € R /3 < x < 4}

'—!_I._ —
Su representacion grafica es: - i »‘J"r i :'J--f}--—|—<lj—'—>-.

10 . 4 5 6 7

Considerando los intervalos A =]-2,0] ; B = [g ,+00[ y C= [—1 , %] determina cada

union e interseccion de intervalos y luego represéntalos de manera grafica.

cpnc=foaef 0[]0 RS

e ANB=1-2,0]n E ,+oo[= 0 m

e

=]

e AUBUC=1-2,01U [l +oo| U [-1, | =1]-2,+]

Al considerar A, By C intervalos en R, se tiene las siguientes propiedades:

AUup=A b. AUA=A
AUB=BUA d. (AuB)UC=AUB UL
ANp=0 f. ANA=A
ANB=BnNA h. (ANB)NC=A4An(BNC)

Ejercicios.



Determina las siguientes uniones e intersecciones
de intervalos. Expresa tu resultado como intervalo
y represéntalo graficamente en la recta real.

4 [VE.JTE|uVE. VB

2. 10,7000, 4 5. l] SIﬁ —£,U|

1. B51U]2 6l

100 2

6. [1¥25[n]5. 49

3. [2,4[U13,1:45]

A partir de los intervalos A = [- 1?, 2] ,B=]-e0,0]y
C = [0, 4[ grafica las siguientes uniones e intersecciones

y representa el resultado como un intervalo.

7. AUB 10. ANC
8. ANB 11. AUBUC
9, BUC 12. ANBNC

Escribe como unién e interseccion de intervalos las
siguientes representaciones graficas.

13. -+ t 1) T é T T t ‘ T -
— -1 3 ]

w THE S
e -2 1 oo

15. =t * T | ‘ 1 i T -
—co -2 1 too

Sia, b € R, jcudl es la restriccién de a y b para que se
cumpla cada condicién?

16, ]-o=,a] U [b, +==[ =R
17. 1—e= 2] N [, +ea[ = &
18. ]-o=,al N [b, +eo[ = [b, 2]



